Examen segunda unidad
Álgebra Superior

Nombre _______________________________________________  cal.____________

1. Especifique el axioma de los 8 axiomas de enteros que se utiliza en cada paso de la siguiente demostración

(a+b)(c+d) = (a+b)c+(a+b)d

 distributivo
= ac +bc + ad +bd

distributivo
= ac + ad + bc +bd

conmutativo
2. Demuestre que 45 si se puede escribir como combinación lineal de 18 y 105.

Divisores de 18: 2, 3, 6, 9

Divisores de 105: 3, 5, 7, 15, 21

Divisores comunes: 3

Divisores de 45: 3, 5, 15

Los divisores comunes de 18 y 105 son divisores de 45 por tanto puede existir una combinación lineal.

3. Encuentre q y r para las siguientes parejas de números a y b, tales que a = bq + r.

a) 186 y 38


186 = 4x38 + 34

q = 4, r = 34

b) 170 y -42


170 = -4x-42 + 2

q = -4, r = 2
4. Encuentre el mcd de las siguientes parejas de enteros con el algoritmo de Euclides
a) 380 y 124


380 = 124x3 + 8


124 = 8x15 + 4


8 = 4x2

mcd = 4

b) 1030 y 90


1030 = 11x90 + 40


90 = 40x2 + 10


40 = 4x10

mcd = 10

5. Utilizando el algoritmo de Euclides exprese el mcd como combinación lineal:

a)  1008 y 120


1008 = 8x120 + 48

24 = 120 – 2x48

120 = 2x48 + 24

= 120 – 2(1008 – 8x120)


48 = 2x 24


= 17x120 – 2x1008

6. Factorice la siguiente pareja números como potencias de números primos y encuentre el mcd y mcm

a) 3528 y 1350


3528 | 2
1350 | 2


1764 | 2
 675  | 3


 882  | 2
 225  | 3


  441 | 3
   75  | 3


  147 | 3
    25 | 5



    49 | 7
      5 | 5


      7 | 7
      1

3528 = 23·32·72
1350 = 2·33·52


mcd = 2·32 = 
18
mcm = 23·33·52·72 = 264600

7. Haga las siguientes operaciones con racionales.

a) 3/4 – (7/6 – 8/3)(3/5 + 2/10)


3/4 – (7/6 – 8/3)(3/5 + 2/10) = 3/4 – ((7 – 16)/6)((6+2)/10) = 3/4 – (–9/6)(8/10) = 


3/4 + 72/60 = (45+72)/60 = 117/60 = 39/20

b) 2y/x – 3x/y = (2y2 – 3x2)/(xy)
8. Exprese 
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 como el cociente de dos enteros.
100a = 1.566363… x 100 = 156.6363…

100a – a = 156.6363… - 1.566363…  = 155.07 = 99 a  =>
a = 15507/9900 

9. Para el siguiente conjunto de reales encuentre el mínimo y máximo (si los hay) y el ínfimo y supremo. Ayuda: enumere algunos elementos.

{(2n+1)/n | n ( N}

{3/1, 5/2, 7/3, 9/4, 11/5, …, 1001/500,  } el último elemento tiende a 2, el primero es 3

máximo = 3, mínimo no existe, supremo = 3 ínfimo = 2.

10. Evalúe la siguiente expresión

((75/4)–3(5–2/3)6)2 = (7 –15/45–12/3)2 = 7 –15/25–24/3 = (4.5895x10–7)(2.5x10–6) = 1.1749x10–12  

11. Demostrar por inducción que
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BI: ½ · 2 = 1 = (1·2·3)/6

HI: 
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